
مستقيمينتوازياثباتعنبحث

فيتسهمالتيالأساسيةالمواضيعمنالمستقيماتبينالتوازيمفهوميعُتبرالرياضياتفي
نفسه،الاتجاهفيامتدامهماالمستقيمينتقاطعبعدمويتعلقللأشكال،الهندسيالبناءفهم
حلفيواسعبشكليسُتخدمحيثالمستوية،الهندسةعلمفيالجوهريةالمفاهيممنويعد

.والخطوطالهندسيةبالأشكالالمتعلقةالرياضيةالمسائل

مستقيمينتوازياثباتعنبحث

لناويتيحالهندسية،المسائلحلفيأساسياًأمراًالمستقيماتتوازيفهميعد●
.المستقيماتتوازيلإثباتالنظرياتمنمتنوعةمجموعةاستخدام

العمليةالتطبيقاتفيتساعدالمتوازيةالمستقيماتخصائصمعرفةفإنكذلك،●
.الهندسيةالمجالاتمنللعديد

مهمايتقاطعانولانفسهالمستوىفييقعانمستقيمانهماالمتوازيانالمستقيمان●
.امتدا

المتوازيةالمستقيمةالخطوطبتحديدإما:بطريقتينالمفهومهذاعنالتعبيريمكننا●
.بينهماالثابتةالمسافةباستخدامأوالمتساويميلهاأساسعلى

المتوازيةالمستقيماتخصائص

الزوايافإنقاطع،معمتوازيانمستقيمانتقاطعإذا:المقابلةالزواياتساوي.1
.متساويةتكونالمتقابلة

متوازيينمستقيمينتقاطععنالناتجةالمتحالفةالزوايا:المتحالفةالزواياتساوي.2
.متساويةتكونقاطعمع

.متوازيينيعتبرانالميلنفسلهمااللذانالمستقيمان:الميلتساوي.3

طولعلىثابتةتبقىالمتوازيينالمستقيمينبينالعموديةالمسافة:الثابتةالمسافة.4
.المستقيمات

مستقيمينتوازيإثباتطرق

.متنوعةهندسيةوقواعدنظرياتباستخدامتحقيقهيمكنمستقيمينبينالتوازيإثبات



المتساويةالمتقابلةالزوايانظريةاستخدام●

المستقيمينفإنمتساوية،الناشئةالمتقابلةالزواياكانتإذالمستقيمينقاطعتقاطععند
.متوازيينيكونان

الداخليةالمتبادلةالزوايانظريةاستخدام●

معتقاطعهماعندالبعضبعضهاتساويمستقيمينبينالداخليةالمتبادلةالزواياكانتإذا
.متوازيينيكونانالمستقيمينفإنقاطع،

الميلاستخدام●

فيالخطيةالمعادلاتعلىوتعتمدمتوازيين،يعتبرانفإنهماالميل،نفسلمستقيمينكانإذا
.المستوى

الثابتةالمسافةاستخدام●

طولعلىثابتةبينهماالعموديةالمسافةكانتإذامستقيمينبينالتوازيإثباتيمكن
.امتدادهما

مستقيمينتوازيإثباتعلىتطبيقيةأمثلة

معيتقاطعانCDCDCDوABABABمستقيمينوجودلنفترض:الأولالمثال●
يمكنناوبالتاليمتساوية،الداخليةالمتبادلةالزواياتكونبحيثEFEFEFقاطع
.متوازيانCDCDCDوABABABأنإثبات

y=2x+3yالشكلعلىلمستقيمينمعادلتينلديناكانإذا:الثانيالمثال● = 2x +

3y=2x+3وy=2x−5y = 2x - 5y=2x−5،فيمكننانفسه،هوالميلحيث
.متوازيينالمستقيمينأنالاستنتاج

اليوميةالحياةفيالمستقيماتلتوازيالعمليةالتطبيقات

لضمانوالجسورالمبانيتصميمفيالتوازيمفهوميسُتخدم:الهندسيالتصميم.1
.الهياكلاستقرار

والشوارعالطرقتصميمفيالمتوازيةالمستقيماتتسُتخدم:العمرانيالتخطيط.2
.السيرحركةلتسهيللبعضهاموازيةتكونبحيث



حركةتناغملضمانالآلاتصناعةفيالتوازييسُتخدم:الميكانيكيةالهندسة.3
.الميكانيكيةالأجزاء

المختلفةالهندسيةالأشكالفيالتوازي

والمربع،المستطيل،مثلالهندسيةالأشكالمنالعديدتكوينفيأساسياًمبدأًالتوازييعُتبر
.المتوازيةوالمثلثاتالأضلاع،والمتوازي

والمربعالمستطيل●

متقابلينجانبينكليكونحيثالمتوازية،المستقيماتمنزوجينلهبأنالمستطيليتميز
الأربعةجوانبهبأنيتميزولكنهالمربع،علىأيضاًوينطبقالطول،فيومتساويينمتوازيين
.الطولمتساوية

الأضلاعمتوازي●

وكلالمتوازية،الأضلاعمنزوجينعلىيحتويهندسيشكلهوالأضلاعمتوازي
استنتاجيمكنناالأضلاعتوازيمعرفةخلالومنالطول،فيمتساويينيكونانزوجين

.الأضلاعلمتوازيالداخليةوالأبعادالزواياخصائص

الساقينالمتساويالمنحرفشبه●

وتجعلالمتوازي،الأضلاعمنواحدزوجفقطهناكيكونالمنحرفشبهمنالنوعهذافي
.الهندسيةالتطبيقاتمنالعديدفيمفيداًالساقينالمتساويالمنحرفشبهمن

والعلومالرياضياتفيالتوازيإثباتتطبيقات

والمعادلات،الحساباتفيمفيدةأداةأيضاًهوبلهندسية،خاصيةمجردليسالتوازي
:المثالسبيلوعلى

التحليليةالرياضياتفي●

إنهحيثالتوازيلإثباتالديكارتيالمستوىفيالمستقيمةالخطوطمعادلاتاستخداميمكن
المعادلتينفيالمثالسبيلوعلىمتوازيان،فإنهماالميل،نفسلهمامستقيمانهناككانإذا

y=3x+5y = 3x + 5y=3x+5وy=3x−7y = 3x - 7y=3x−7،333هوالميلأننجد

.متوازيانأنهمايعنيمماالمستقيمين،لكلا



الفيزياءفي●

وفيالحديدية،السككمثلالمتوازيةالأطرضمنالأجسامحركةلفهمالتوازييستخدم
التياريتدفقحيثالمتوازية،الدوائرفيالكهربائيةالتياراتفهمفييستخدمالكهرباءمجال
.واحدمسارمنأكثرعبر

والتصميمالهندسيالرسمفي●

يساعدحيثالمعماري،والرسمالهندسيالتصميمفيأساسياًالتوازياستخداميعد
.المختلفةوالهيكلياتالأشكالبينوتناسقبصريتناغمخلقعلىوالمصممينالمهندسين

مستقيمينتوازيلإثباتالرياضيالبرهاناستخدام

مستقيمين،توازيلإثباترياضيةوحقائقنظرياتاستخدامعلىالرياضيالبرهانيعتمد
:المستخدمةالبراهينأشهربينومن

:التناقضطريقعنالبرهان

ثممتوازيين،ليساالمستقيمينأنافتراضطريقعنبالتناقضالبرهانيسُتخدم●
.الأصليالافتراضخطأتثبتمتناقضةنتيجةإلىالتوصل

الرياضيةالمعادلاتباستخدامولكننقطة،فييلتقيانمستقيمينأنافترضناإذا●
المستقيمينأنيؤكدتناقضإلىيؤديفإنهمتساويان،الميلينأننكتشف

.متوازيان

:التطابقباستخدامالبرهان

.الزواياتطابقباستخدامالتوازيإثباتيمكنالأحيانبعضفي●

تقاطععنالناتجةالمتحالفةأوالمتبادلةالزواياتطابقتإذاالمثالسبيلعلى●
.المستقيمينتوازييثبتذلكفإنقاطع،معمستقيمين

:الثابتةالمسافةخاصيةباستخدامالبرهان

فإنامتدادهما،طولعلىثابتةالمستقيمينبينالمسافةأنإثباتيمكنناكانإذا●
.متوازيانالمستقيمينأنعلىدليلاًيعدهذا

والبصريالهندسيالمنظورفيالتوازي



التصويرفيوخاصةالبصري،والفنالوصفيةالهندسةفيكبيراًدوراًيلعبالتوازي
فيالعمقتمثلبصريةتأثيراتلخلقاستخدامهويمكنالأبعاد،ثلاثيوالرسمالفوتوغرافي
مماالتلاقي،نقطةنحوالمشاهدعينلتوجيهالمتوازيةالخطوطتستخدمحيثالرسومات،

.والبعدبالمسافةانطباعاًيعطي


